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Sur le crochet de Poisson des contraintes pour les équations d’Einstein

Résumé : Lorsqu’on formule les équations d’Einstein de la relativité générale
comme un système hamiltonien sur le fibré cotangent T ∗M(S) de l’espace M(S)
des métriques riemanniennes sur une hypersurface de Cauchy S, les conditions
initiales sont soumises à des contraintes. L’espace des conditions initiales satis-
faisant ces contraintes est en involution. Ceci suggère que les contraintes soient les
composantes d’une application moment de l’action hamiltonienne d’un groupe de
symétries. En réalité, dans un travail en cours avec Christian Blohmann et Marco
Cezar Fernandes, nous concluons que les symétries rentrant en jeu forment un
groupoı̈de plutôt qu’un groupe. Nous contruisons l’algébroı̈de de Lie sur T ∗M(S)
qui est un fibré trivial dont les sections constantes correspondent aux champs de
vecteurs hamiltoniens des contraintes. Cette algébroı̈de de Lie est intimement liée
au groupoı̈de dont les morphismes sont des difféomorphismes entre hypersurfaces
de genre espace d’une variété lorentzienne.
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